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A. :Map:s:on:i.. 

B'h HacToameiI cTaTht MhI 6ylleM'h pa3cMaTpnBaTh cosoKynHOCTh 

rlx'h 11,t.Jlb!X'b <I>YHKnjiI 

f() 
n n-1 n-2 z =PoZ +·P1Z +p2z + .. .. -1-p,._1z-1-p,., 

CTelleHh KOTOpb!X'h He npeBOCXO)i.IlT'b .n.aHHaro 11,t.Jiaro qncJia n, a qn­

CJieHHhlH 3Haqeai11 He npeBocxO)J.HT'h .n.pyraro )J.aHHaro qncJia L )).JIB 

Bctx'h 3HaqeHiii nepeMtHHoli: z, JieJKaIII,llX'h MelRP.Y .n.aHRhIMll npe­

P.tJiaMR a R b > a. 
IlTaK'h 

-L < f(z) < -t- L npn a< z < b. 

CnpamnBaeTcH, RaKoro npe.n.tu He npeBocxo.n.nT'h qncJieHHoe 

3Ha'leHie npOI13B0)1.HOH 

f (x) = npoxn-1 -t- (n- l)p, x"-2 -t- .... -t- 2pn-2 x -t- Pn-1 

on f (x) no x? 
TaRoii: eoupoc'h uocTaeJieH'h A· II. MeH,il,eJiteehIM'h, npnn=2, 

B'h ero coqnHeHiH cclfacJiti!.OBaRie BOi!.HhIX'h pacTBopoB'h no Yi!.tJlh­

HOMY Bi>Cy» (§ 86). 
0TBtT'h 3aBRCllT'h OT'h Toro RaCKOJlhKO orrpe.n.tJieHO qncJIO x. 

3on. II. A. H., T· LXII. 



2 A. MAPKOB'h, 

Mhl paa.111mIM'b JI.Ba c.11y1Ja1I: 

1) x IJHCJJO )l,aHHOe, 

2) x npOI!3BO.llhHOe IJI!C.110 Mem11.y a n b. 
CooTBi>TcTBemw noMy pa3cMoTpnM'h JI.Bi> 3a11.a1JH. 

3a~a11a ~ t. 

~JJn ,11,aHHaro qnc.Jia x Halim nan6o.llhmee IJHCJJeHHOe 3Ha'le­

Hie f(x). 

PmmeHie. 

06oana1JnM'h '1epe3'h y TY ll3'b pa3c~iaTpIIBaeMhIX'b HaMH 

<I>YHKIJ,iil f (z), )l,Jl/I KOTOpoii f' (x) 'IHCJJeHHO )l,OCTHraeT'b nan60.llhIIIaro 

3HalJeHiR. 

Ilo ycJioBi.RM'b Boupoca 

- L ;f;_y ;f;_-+-L 

}l.JI.R Bctx'h aua qeuiii z, .rnmarn.nx'h Mem)l.y a n b. 
M3'b BC'lix'h 3TBX'h aHa1JeHiii z o6paTnM'h oco6oe BHnMauie na rl, 

rrpn KOTop11x'h y paBH.ReTCR -+- L. 
IlyCTh B'h B03pacTUIOIIJ,eM'b rrop.R)l,l\t OHII 6yJJ.yT'h 

06oaua'!nB'b qepea'h 

aHa'leHie y npII z = rx0 paBHOe -+- L, aaMtTIIM'h, qro p.R,11,'h s - 1 
OTHOilJeHiif 

,11,0.JimeH'h co,11,epIBar1 no Kpa:ih1eii Mtpt n-1 qnce.11'h paBHhIX'h -1. 
~tiiCTBilTCJihHO, B'h npOTilBHOM'h CJiy'lat M0iKll.Y IJ,t.JihIMil <I>JHK­

IJ,iHMJI n- 2~ CTeIIeHn OT'h z HerpyJI.HO Haiirn 6e3'llICJieHHOe MHO­

mecTBO Tal\HX'h, OTHOUieHiH }(QTOphIX'h K'h y npn 

IJHC.Jia orpnuare.111a1rn. 

OE'h 0)1,HOM'h BOIIPOC11 )I,. H. MEH)l,E.1111EBA. 3 

Ec.11n 3aTi>M'h, YMHOJKHB'h Oil.HY H3'b HHX'h 

cp (z) 

Ha (z - x)2 Il Ha )l,OCTaTOIJHO Ma.Jioe IlO.JIOiKHTe.llhHOe IJHC.IJO e, npo­

ll3Be)l,enie 

e: (z - x)2 cp (z) 

npn6aBIIM'h K'h y, '10 IIOJJY'lHM'h IJ,'BJIYIO <I>ytrnIJ,iIO 

Y = y-+- e (z-x)2 cp (z) 

~ CTerreHil OT'h z n npnTOM'h Tal\YIO, IJTO 

npn a < z < b qn-c.Jiennoe 3Ha'lenie Y < L 

1I IIpH Z = X 
dY d11 
dz= dz' 

HaKoHeu,'h, ec.rn JMHomnM'h Y Ha ornorneuie qncJia L K'b Han-

60JI1rneMy IJHCJieHHOMY 3Ha'leHilO y rrpn a < z < b, TO IIOJiyqemiaH 

TaKHM'b o6pa30M'h HOBa.R <I>YHKIJ,iH 6y,11,eT'b npnna,11,.11emaTh K'h 'lllCJlY 

pa3CMaTpnBaeMhIX'h HaMII <I>JHKIJ,iii f (z) Il npH z = x ell npOI!3BO)l,HaH 

'lllCJieHHO 60JibIIIe ~-
I:ITaK'h s He MeHhIIIe n II pH)l,'h OTHOIIIeHill 

(1) 

coJJ,epmnT'h ne Meate n - 1 'lHCe.JI'h paBHhIX'h - 1. 
Ec.1111 -1 BCTpt1JaeTcn n pa3'h B'h p.Rll.Y (1), To, KaK'h naBtCTHO, 

y IIplIBO)l,IITC.IJ K'h 

-+- L 2z-a-b _ -+- I' ( ) _ cos n arc cos li=a - - / 0 z . 

BMtcrt C'h TtM'h nMteM'h 

dy ± n L . 2z-a-b I' 1 ( ;r = ii sm n arc cos -b-- = -+- / 0 z). 
z (z-a) (b-z) -a 

HacJit11.yeM'h ycJioBia, npn Korop11x'h Han60JI1mee IJHCJieHHOe 

3HalJeHie f'(x) ,11,tiiCTBHTeJihHO paBHO 'lilCJieHHOMY 3Ha'leHilO f :(x). 
TaK'b RaK'h MhI aaHIIMaeMc11 qnc.11eHHhIMII aea'leHinMn, TO na'h 

l* 



4 A. MAPKOB'b, 

BctX'b <I>JHKII,iii f (z) MOIBeM'b orpaHll'IHThCR TOJibKO rlMII, ,ll;JIR KOTO­

pb!X'h f'(x) IIMteT'b O,ll;lIBaKOBhlll 3BaK'b C'b fo'(x). 
IloJIOJKllM'h )J;JIR KpaTKOCTII 

b-a i1t b+a i: • O 
- 2-cos 11 +-2-=.,,,,_, npni= , 1, 2, ...• ,n 

R 

f(z)-{0 (z) = q> (z). 

Pa3cMaTpl!Ban 3Ha'leHie f(z) u f0 (z) npn 

z = £0' £1 ' ,2 ' . . . . ' £.,' 
HaXOJJ.HM'b 

fo (£,,_1) = - L " 

fo (£,,_
2

) = -+- L » 

)) 

)) 

q> (£,,_!) ~ 0 

q> (£,,_2) ~ 0 

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 
·' 

{ 0 (£0)=(-l)" L R IlOTOMy(-l)"qi(£J~ 0. 

CJitAOBaTeJibHO ypanHeHie 

q> (z) = 0 

)l.OJIJKHO IIMtTb no 0)1.HOMY IWpHio 

M8lK)l.Y £0 ll ~11 M8iR)l.J £1 II £2 1 •••• , MCIBl(y £,,_1 ll £
11

• 

lfaaqe cKa3aTh, <I>JHKIJjn q> (z) ll.OJimHa pa3JJaraThCR Ha nerrr.e­

CTBeHHhie MHO/Kl!T8JIII nepnoii CT8Il8HII OTHOCRT8JlbHO z: 

IIpJJ '18M'b 

a= £0~ 'IJi~ £1~ 'IJ2~£2~· ••.~en-I~ 'YJ,.~en = b. 

qTO KacaeTCR K03<1><I>RirieHTa q, TO OH'b )l.OJitl\8H'b 6bITb OTpnrr.a­

T8JlhHhIM'b. 

BMtcrl C'h TtM'h nMteM'h 

f'(x) = fo' (x) -+-(-1--+- _1_-+- .... -+- _1_) rp (x) 
x-111 X-Yiz X-'1Jn 

I 
I 

I 
!-

OE'b 0)1.HOM'b BOTIPOC'li JI.. H. MEB)l,EJl'liEBA. 5 

II 
' 22n-lnL 

fo(x) = (b-a)" (x-£1) (x-£2) .... (x-e,,_1) 

TaK'b KaK'h f0' (z) o6pamaeTcR B'h Hy.1h npn 

z = ~j) ~2,. ... 'en-1 

II CTapmiii qJJeH'b nt.rnii <l>)"HKUiII f~(z) paBeH'b 

22n-1L 1n 

-(b-a)"-

OcTaHOBIIMCR cHa'laJJa Ha TOM'b c.J1yqa·£, Kor)l.a x JiemnT'b sat 
npe11.faoB'h a n b. 

Tor11,a KaJK11.oe ll3'h Bb1paJKeHiii 

qi (11) qi (x) cp (x) 
x-·~ 1 ' X-'1)2' • · • • ' x-·~n 

IIM'E8T'b 3HaK'b IIPOTIIBJIIOJIOJRHhiif 3HaKy fo'(x) II noToMy 

'IIICJI; 3Ha'I. f'(x) < 'llICJI. 3Ua'I. f ;(x) . 

IITaK'b, ecJin x JieJKnT'h BHt npe11.faoB'h a R b, TO Han6oJJhmee 

'llICJJeHHOe 3Ha'leHie f'(x) paBHO 'IIICJJeHHOMY 3Ha'leHiI-O fo'(x). 
IIOJIOJKIIM'b Terreph, 'ITO x aaKJII-O'laeTC.R Mem11.y e,_, ll £,. 
Tor)l.a 

:~~. = q(X-lJi)(X-1]2) .... (x-'l),_1)(X-'IJt+i) .... (X-'IJ,.) 

RMteT'b 3HaK'b npOTIIBJilOJIOJKHhlll 3HaKy fo' (x). 
OcTaeTc.R pa3cMoTpfab 3HaK'h cyMMhl 

x-11;-+- X-'1);-+- • .•• -+- x-TJj -+- x-11;-+- • ••• -+- x-11; = ~ 
X-'1)1 ·X-112 X-11i-I X-'I)· X-'t)n ' 

KOTOpy1-0 Mb! Jl.JIR KpaTKOCTII o603HalJaeM'b OJI.HOIO 6yKBOIO ~. 

y HaC'b f (z) 03HaqaeT'b KaKyIO yrOJJ.HO Il3'b UfabIX'b <I>YHKII,iii: 

n~ CTerremI OT'b z, yJI.OBJieTBopnrorrr.Hx'h ycJioBiRM'.l> 

-L < f(z) < -t-L Ilpn a< z < b 
II 

f'(x) 
fo'(x) > 0. 



6 A. ~_APKOB'b, 

IloaTOMY qo:c.11a 

'llu 'll2' • • • · '11n 

MoryT'b IIOJiyqaTb Ka1dJI yrO)l.HO 3HaqeHilJ, Jlllillh Ohl TOJlhKO HMt.Jlll 

MtcTo HepaBeHCTBa 

t: < <t: <.., <!:: < <1: <.., <C: 
"'o= 111="'1= ·12="'2=' • • ·='-n-1 = ''n="°n 

o: KOa<l><l>HIIieHT'b q q11cJ1eHHO OhIJl'b )l.OCTaToqHo MaJI'b. 

IlpIIHHB'h BO BHllMaHie aTo aaMtqaHie, HeTPYAHO yo'hAHThCJI, qTO 

HaHMeHhmee (npe).l.tJlhHOe) 3gaqeHie cyMMhI ~ paBHO Hao:MeHbmeMy 

H3'b qo:ceJI'b 

a:-1;,_1 a:-~--1 a:- i;.i-1 _ ( _ t: ) { fo" (a:) _1_ } 
a:-eo -+- a:-1;1 -t- · · · • -t- a:-en-1 - x "°i-1 fo' (a:) -+- a:-a 

EcJio: Hao:MeHbmee 3HaqeHie ~ qo:c.110 no.11omHTeJibHoe, TO H Bet 

aHaqeHiH ~ TaKme q11cJ1a IIOJIOiKHTeJibHhIJI H 3HaK'b Bhipameaia 

( 
1 1 1 ) - -+- - -+- •... -+- -- q> (x) 

X-'1)1 X-1}z X-1Jn 

npOTHBYIIOJIOiKeH'b 3HaKy f :(x); BMtcrl C'b Ti>M'b KOHeqHo 

qo:cJieR. a11aq. f'(x) < qo:c.11eH. 3Haq. f0' (x). 

EcJIH me Ha11MeHhmee agaqeHie ~ qnc.110 0Tpo:11aTeJlhHoe, TO He­

onpe)l.tJieHHhIMII qo:cJiaMH 

MOatHo pacnopH)l.HTbCJI TaK'b, qTO ((x) qncJieHHO upeaaoii)l.eT'b f0'(x). 
0Tc1-011.a aaK.111-0qaeM'b, qTO Hao:60J1hmee qHcJieHHOe aHaqeHie f(x) 

paBHO qHcJieHHOMY 3HaqeHiI-O f;(x) TOr}.l,a ll TOJlbKO TOr)l,a, KOr)l,a X 

1eat11n BHt npeJJ.i:JIOB'b a II b H.llll 

fo"(a:) 1 fo"(a:) 1 
a < x < b, fo' (a:) -t- x=a > 0 H fo' (a:) -+- a:-b < 0 (2). 

0.41I41 

{ 

I 

Ii' 

I 

OB'b 0)1.HOM'b B0UPOC1l }.I,. II. MEH)l.EJI1lEBA. 

BMtCTO ).l.pooebIX'b Bh1pameHiii 

fo" (a:) 1 fo" (a:) 1 ---+-- ll ---t-­
fo' (a:) a:-a fo' (x) a:-b 

MOiKHO paacMaTpIIBaTb 

(x- a) f
0

" (x) -t- f0

1 (x) II (x -b) fo" (x)-+- f0

1 
(x), 

7 

TaK'b KaK'h, BO rrepBbIX'h, rrpo: co6JII-O}.l,eeio: HepaBeHCTB'h (2) Bblpa-

meHiJI 

(x-a) f0" (x) -t- f0

1 (x) II (x- b) {0
11 (x) -t- f0

1 (x) (3) 

IlMi>I-OT'h 0).1,HHaKOBhle a11aK11 II' BO BTOpblX'h, Hamn HepaseHCTBa (2) 
HaB'BPHO HMi>I-OT'b M'BCTO, eCJIIl 3HaKll BbipameHiii (3) 0).1,HHaKOBbl 

11 a<x <b. 
PaacMoTpi>B'b TaRIIM'h o6pa30M'b c.11yqaff 

y=fo(z), 

o6paTIIMCJI K'h ).l.pyrnM'h. 

EcJin y He= { 0 (z), TO no }.l,oKa3aHHOMy pH).l.'h OTHOUieHiii: 

y(a.z) y(a.~) ~ 

y(a.1)' y(o:z)''' · ·' Y("'s-1l 

CO}.l,eplKIIT'h n - 1 qI1ceJI'b paBHhlX'h - 1. 
BMtcTt C'h Ti>M'h s = n 11 Il3'h ABYX'h paaHoCTeii 

il.OJiiKHa o6pamaThCH B'h HY.Jib no Kpaii:ueii Mtpt O)l.Ha. 

(1) 

Bo3bMeM'h OAHY nan <I>YHKIIiii f (z), y).l.os.11ernop111-0mRX'b namilM'h 

YCJIOBiJIM'h. 

YpaBHenie 

f(z)-y= 0 

n~ HJJII Hil3rneii: CTeneHII OTHOCIITeJibHO z ilMteT'b no OJI.ROMY I\OPHIO 



8 A. MAPKOB'li, 

IIea•ie cKa3aTh, pa3HOCTh f(z)-y J1,o.111mia pa3.l!araThCR Ha Be­

:ui:ecTBeHHbie MHOiKilT0Jlll nepBOH CTeneen OTH0CllT0JbHO z: 

BMtcrl c'li TEM'li nMteM'li 

f'(x) = (~) -+-{-1--+- _1_-+- -+---1--+- _1 _} ,1, (x) 
dz z=x x-Y)1 x-·~2 • • • • X-YJn-I X-YJn 'f ' 

rJl.'l>l) =..!:.... n q 

HeTpy,11.eo TaKiKe y6tJJ.nThCR, 'lTO 3HaK'h pa3eocTn 

qz-r 

npOTl!BYIIOJ!OiKeH'li 3HaKy y ( a.n) npn BdX'b 3Ha'leHiJ:IX'b z, JieiKa:IIJ:l!X'b 

MeiKJJ.Y a.1 II a.n. 
Ilpll co6JI1-0JJ.eni1I yKa3aHHhIX'h eanm ycJioBiti 'llICJiaM'b 

lJ1' lJ2, • • • •' lln 

MOiKHO JJ.aBaTb KaKiR yrO)l.HO 3Ha'leHiR, J!Ilffib 6b! TOJ!bKO 'llICJIOBaR 

BeJIH'lnHa KO<l<t><l>IlII;ieHTa q 6bUa ,11.0CTaTO'lHO MaJia • 

.ll;onyCTJIM'b CHa'laJia, 'lTO x 60JibU10 a.n. 

Tor)l.a npll lJn > x JIMtJ-OT'b MtCTO eepaBeHCTBa 

1 1 1 1 1 0 <---+---+ .... -+---- <---+- .... -+---
X-Y)1 X-Y)2 X-1Jn-I x-a2 X-ctn 

1 O>->-oo 
X-1Jn 

n aeonpe)l.tJieueocTbIO 'lnceJI'b 

~j 
r 

OE'li OJl,HOM'li BOilPOC't JI.. ll. MEHJl,EJI'liEBA. 

MOiKHO BOCilOJ!b30BaThCR TaK'li, 'lTO BbipaiKeHie 

{ X~"t).-+- X~"IJ2-+- . ••• -+- X~"IJn} lji (x) 

6y,11.eT'li HMi>Th KaKOH yroJJ.HO 3HaK'li. 

CJitJJ.oBaTeJibHO cJ1yqaft 

X > a.n 

H0B03MOiK0H'li. 

CoBepmeeeo TaKiHe ,11.oKaiKeM'li, 'lTO x ee MeHhme a.1. 

IloJIOiKIJM'li 3aTtM'li, 'lTO x 3a1moqaeTCR MeiKJJ.Y a.. II a.. . 
• t+l 

TorJJ.a 3HaK'li 

npOTllBYilOJIOiKeH'li 3HaKy 

<)i(xl 

X-Y)i 

(- l )n-s-1 Y ( a.n) 

9 

n )I.JR Toro, 'lT06hI f'(x) no 'lHC.rnBoti B0Jlll'll!Ht 6bUO M0Hbme 

(<!_ly) ' 3HaK'li cyMMbl 
<Z z=x 

X-'I); X-119 X-"t); X-Y); 
-- -+- --- -+- .... -+--- -+- .... -+--­
X-'111 x-112 X-Y); X-1Jn 

,ll.OJiiK0H'b 6hITb OJl,JIHaKOB'b co 3HaKOM'h 

A Bb1pameeie 

'llICJIO IIOJIOiKilTe.iihHOe, TaK'b KaK'b 3HaK'b 

(-1r-i-1 y(11") 

0)1.l!HaKOB'li co 3HaKOM'b y (a.i_t-1) 11 co 3HaKOM'b (~t=a: 
01> Apyron cTopoeb1 HCTPYJJ.HO y6tAJIThc11, 'lTO eaJIMeHhmee 

3Ha'leeie cyMMhI 



10 A. MAPKOB'b, 

paeao HallMeHbIIieMy JI3'h quceJI'h 

x - a. ) -- -t- -- -t- .... -+- -- -+- .... -t- ----t- --{
1 1 1 1 l} 

( s x-«1 x-«2 x-a., x-a.n-1 x-a.n ' 

'{ 1 1 1 1 1} x-a. -- -+- -- -+- .... -+- --- -+- .•.. -+- -- -+- -­( 4-1-1! x-a.2 x-a.3 x-a.t;-1 x-a.n x-a.1 

R IlOTOMY He MOJKeT'b 6hJTb HH 60Jibme HH MeHbme HYJIH. 

TaKRM'h o6pa30M'h Mbl npHXOJlllM'h K'h c.11t)ly10ll1eMy yc.11oei10 

_1_-+- _1_-+- •.•• -+- __ 1_-+- _1_ = 0 
x-o:1 a:-cx2 x-cxn-i x-an 

(4). 

Raum pa3CYlKJlCHiH noKa3h1BaIOT'h TaKJKe, qTo 3a JICKJ110qeHieM'b 

O)lHOro c.11yqaa, KOr)la O)lHOBpeMCHHO 

b a+b 
n=2, a.1 =a, a.n= , x=-2-, 

npolI3BOll.HaH f'(x) JlOCTHraen ceoero Ha1I60.11bmaro qncJieHHaro 3Ha­

qeHill TOJibKO )I.Jill ABYX'h <I>YHKn,iii f (z) JI aTH nocJI'l;AHiH 0TJ1nqa10TCJJ 

11.P)T'b OT'b 11.pyra TOJlhKO 3HaKOM'b. 

ECJill JKC 

a+b n= 2 II X=-2-, 

r 2L 
TO Han6oJihmee qncJieHeoe 3eaqeHie (x) paeno b-a JI cooTBtT-

CTeyen 6e3qlICJieHHOMY MHOll\eCTBY pa3JlliqHblX'b <l>)'HKD,ift f (z): 

l!MeHHO, BCi>M'b <I>YHKD,illMli BlI)J.a 

L{ ~-a-b b} --i;=a-+- q (z - a) (z - ) 

DplI 

2 2 
- (b-a) 2 < q < (b-a) 2 ' 

BcnoMBDM'h, qTo H3'h ABYX'h pa3eocTeii 

•I 

OE'b O)lHOM'b BODPOC'll Jl, lI, MEH)lE.JlilEBA. 11 

O)lHa DO KpaiiHeii Mtpt o6pam,aeTCll B'b HY.Jib, JI COOTBtTCTBeHHO 

aTOMY pa3JIHqlIM'b TplI CJiyqaa: 

1) a.1 =a, an < b; 2) a.1 > a, a.n = b; 3) a.1 =a, a.n = b. 

Ec.11H 

TO K'b qlIC,IIaM'b 

MOlKHO npH6aBlITb em.e HtKoropoe qlICJIO 

KO'l'opoe 60.11hme b II YAOBJieTBopaeT'h yc.11oei10 

TaK'b KRK'b nplI HenpepbIBHOM'b B03pacTaHin z OT'b ('/.n )1.0 -+- 00 OT­

aomeaie 
-y 
y(cxn) 

TaKJKe TIOCTOJ!HHO B03pacTaeT'b OT'b - 1 11.0 -t- 00. 

BMtcrl C'b rlM'h nMteM'h 

L ~-a-ex I f y = ± cosn arc cos n+ = ± (z). 
CXn+i-a I 

HeH3etcTnoe a.n+i cor .11acno yc.11oei10 ( 4) JlO.lllKHO YAOBJieTBo­

pHTb ypaeHeliiIO 

f "(x) 1 
0, T. e. /1, ( ) -+- - = 0 

1 x x-a 

(i = 1, 2, .... , n) 

JI KpOMt Toro HepaeeHCTBRM'b 

> b > a+a.n+l CXn+1-a 11: 
('/.n-1-1 --2--+- --2-cosn, 

~~~~----------................................... £l ... ~:::•c~1~<~··1~1 •1 1111111111111111111111111 



. 12 A. MA PKOB'b. 

OTKyJl.a 

b-asin2 ~ 
___ 2_n> >b 

"' an+\ . 
cos2 -

2n 

C.11t11.osaTeJ1bHO II.MI Toro, 'IT06bI c.11y'laii 

11.tiiCTBJITeJibHO JIMtn MtCTO, 0)1.HO ll3'b 3Ha'!eaiii an+1' Yll.OBJeTBO­

pmo!IJ,IIX'b ypasaeHiI-O 

(x - a) f/' (x)-+- f/ (x) = 0 

)l.OJllKHO 3aKJII-O'laTbCH MelKAY 

b-a sin2 ..'.:. 
___ 2_n lI b. 

cos2 _':_ 
2n 

(5), 

II TOJibKO 011.ao, TaK'h KaK'b B'h npotIIBHOM'h cJiyqat IICKOMoe 

H3Mll HaI160.lbII1ee 3Ha'!eHie f'(x) COOTBi>TCTBOBUJIO 6bl HtCKOJibKlIM'b 

pa3JJII'IHblM'b <l>YHKUiJJM'b f (z), a npe)l.hlAY!IJ.iJJ pascyIB)l.eHiJJ TIOKa3hI­

BaI-OT'b HeB03MOlKHOCTb 3TOro. 

PascMatpoBaJJ aaT'tM'h cyMMY 

' 1 . ~ X - a+cxn+I - "'n+1-a COB .:'.: 
2 2 n 

(i= 1, 2, ... . ,n) 

KaK'b <I>YHKUllo OT'b an+l, JaMt'laeM'h, '!TO npll aenpepb!BHOM'b B03pa­

CTaHiu an+l 3Ta <l>YHKUill IlOCTO.RHHO B03pacTaeT'h Ja lICKJII-O'leHieM'b 

rlx'h JHa'leuiii an+i, npu KOtopbIX'b oHa 06parn.ae1c11 B'h oo. 

IloaTOMY ypaBHeaie ( 5) He MOlKeT'b IIMtTb KpaTHblX'b KOpHeii. 

0TCI-OJJ.a ylKe HeTpyJJ.HO JaK.111-0'llITh, '!TO CJly'laii 

OE'b 0)1.HOM'b BOilPOC't )I.. II. MEH)l,EJl1lEBA, 13 

IIMten, MtCTO TOr)l.a II TOJlb!W TOrJJ.a, KOr)l.a npll nepeXOAt an+i 

b-a sin2 ~ 
OT'b b )1,0 ~ 211 

BblpalKeHie 
cos2 2n 

(x-a) fi" (x)-+- f/ (x) 

MtH11eT'h csoii 3HaK'b. 

3aMf>TIIM'b ern.e, '!TO I1p1I an+! = b Bb!paIBeHie 

06parn.ae1c11 B'h 

(x-a) fr" (x)-+- f/ (x) 

(x-a) (0" (x) -+- {0' (x). 

CosepmeHHO TaKJY..e, BBeiJ.II HOsoe nepeMtHHoe 'll!CJIO a 0 n no­

JIOIBIIB'h 

L cos narc cos 
2 z;ao-b = {

2 
(z) 

-cxo 

y6t)l.lIMCH, '!TO CJIY'IUll 

nMten MtcTo 1oraa n TOJlbKO Toraa, KOrAa npu nepexoat a0 

a-b sin2 .:'... 
OT'b 

2
" ao a Bhipaarnaie 

cos2 i; 

Mi>BHeT'h csoii aaaK'h. 

ToriJ,a 

y = ± f~(z), 

npn '!eM'b a0 iJ.OJIIBHO y11.osJ1eTBop11Tb ypaBHCHir-0 

(x - b) f," (x) -+- f~' (x) = 0 - -
11 aepasencTBaM'h 

06paTIIMCH K'b CJiy'lalO 

~----------~scu~ __ ..__.. ___ iiiiiiiiiiiiiiiiliim ........ 



14 A. MAPKOB'b, 

KOTOpblll llMteT'b MtCTO TOr)l.a II TO.llbKO TOr)l.a, KOr)l.a He MOJKeT'b 

IIMtTb MtCTa HII 0)1.llH'b l13'b npe)l.bl)l.Ylll,llX'h c.~yqaeB'b. 

Ee.Jiil 

TO ypaBHeHie 
c}J_ _ 0 
d -z 

n - 1~ CTeneHII OTHOClITeJibHO z llM"BeT'h n - 2 KOpHH 

MelKJJ.Y a n b n 0)1,llH'b Kopenb BHt 3TIIX'b npe)l.tJIOB'b. 

0603Ha'IHM'b 3TOT'b IIOCJit)l.nill 6yKBOIO ~ II npe)l.IIOJIOlKllM'b )l.,rn 

onpeAtJie1mocTn ~ > b. 
B'h TaKOM'h cJiyqat qncJiennoe 3Ha'IeHie y, npll B03pacTaHin z 

OT'h b )l.O ~' eo3pacTaeT'h a, npn )l.aJibHtiinrnM'h B03pacTaHin z, cHa­

qaJia y6hrnaeT'b JJ.O HYJIH II 3arlM'h eo3pacTaeT'h 6e3npe)l.tJibHO. 

BMtcTt C'b TtM'h Koneqno ypaBHenie 

y2-L2=0 

2n~ CTenenn OTHOCUTeJibHO z JIMteT'b KpOMt n - 2 JJ.ByKpaTHblX'b 

KOpHeii 

ll JJ.BYX'h npoCTblX'b 

ci, b 

eme )I.Ba KOp1rn, KOTOpbie Mbl 0603HaqllM'b 6yKBaMn 

lI 

'( lI 3. 

8tn pocJitJJ.Hie )I.Ba KopHJI 6oJlbrne ~· 

CJit)l.oeateJibHO 

,, 

OE'b 0)1.HOM'b BOilPOC't )I.. II. MEH)l.E.Jl'tEBA. 15 

OTKy Aa BbIBO)l.IIM'b )l.II<I><I>epeHIJ.ia.11bHOe ypaBHeHie nepBaro nopH)l.Ka 

2 _ L2 = (z-a) (z-b) (z-y) (z-") (~)2 

y ~~-~ ~ (6). 

E. fl. 30.JIOTapeB'b B'b CBOeR CTaTbt ccilpllJIOJKeHie 3.JIJilJilTII'Ie­

CKllX'b <I>YHKIJ.iii K'b BOnpocaM'b 0 <I>YHKI].iJJX'b Han~rnHte II Han6oJite 

OTKJIOHJl!Oll].llXCIJ OT'b HY J)Jj)) Bbipa3HJI'b ptrneHie IIOCJit)l.HJJro ypae­

HeHiJJ nocpe)l.CTBOM'b 3JIJillITTil'IeCKIIX'b <I>YHKIJ.ill. 

He ocTaHaBJIIIBaJJcb Ha <t>OpMyJiax'b E. ll. 3oJioTapeea, noKa­

JKeM'h, KaKHM'b o6pa30M'b MOJKHO CBeCTII Hamy 3a)l,a'Iy K'h TpeM'h 

aJire6panqecKnM'h ypaBHeHiHM'h. 

,11,JIJJ 3TOR utJin ll3'b ypaeHeHiH (6) nocpeJJ.CTBOM'b JJ.ll<I><t>epenun­

poeaHiH BbIBO)l.lIM'b 

n2 (z-~)3 y=(z-a)(z-b) (z-y) (z-3) (z-~) y" (7). 

+ ~ (z-a) (z-b) (z-y) (z-3)(z-~) (z~a + .... + z~a - z-=-~} y' 

IloJiaraH 3aT'EM'h 

Y =Po (z - ~)"+Pi' (z - ~)"-i-+- · · · ·-+- P
1
n-2 (z - ~)2 -+- P

1
n 

pacnoJiaraeM'h o6t qacTn ypaeneniH (7) no cTeneHJJM'h z - ~ n no­

cpeACTBOM'h cpaBHeHiJJ K03<l><l>lIIJ.ienTOB'b npllXO)l.llM'b K'h ClICTeMt 

n-+- 1 ypaBHeHiii C'b n -+- 2 HelI3BtCTHbJMII 

Pi' Pz' P
1
n-z P'n (.( 

Po' Po' . ... ' -p;;-' Po ' I-'• y, 3· 

ll3'h 3TIIX'b ypaeHeHiii HeTpy )I.HO BbJBeCTb BbipalKeHiJJ Hell3-

BtCTHblX'b 

KOTOpbIJI BXO)l.JlT'b B'b HlIX'b JlllHeBHblM'b o6pa30M'b qepe3'h OCTaJib- • 

HblJI Tpll 

~. y, 3. 



16 A. MAPl\OB'b, 

P1
1 

P2
1 

P
1
n-2 P

1

n 
Po ' Po ' • • • · ' -p;- ' Po ' 

npnxOAIIM'b K'h ABYM'b aJire6paHqecK1'1M'h ypaseenillM'l> C'h een3-

BtCTHhIMlI 

~' "f, a. 

A ycJiosie ( 4) )l.aeT'b em:e TpeThe ypasHeHie 

(y") 1 1 1 - -+---+-----0 
y' z=x x-a x-b x-~ - (8). 

qTO me KacaeTcll KOa<I><I>1111ieHTa p0 , TO OH'h onpe)l.t.rneTCll ll3'b 

YCJIOBill 

y(a) =-+- L. 

Ih TaKllM'h me peay.11hTaTaM'h rrpIIAeM'b II B'h TOM'b cJiyqat, 

KOf,'1,a ~ MeBbllle a; TOJlbl\O npn ~<a qu:c.11a "( II s )1.0.lllKHbl 6bITb 

MeHhrne ~· 

)I,.11.11 )l.a.llbHtiirnaro BalKHO 3aM'BTilTh, qTO BO BClll\OM'b c.11yqat 

Bbipajl(eHie 
(z-y)(•--'l 

(z-~)2 

60.llbrne e)l.HHIIUbI npII sctx'h 3uaqenillx'h z, .11eammnx'h MelKAY a II b. 
IloKameM'b eme, qTo ypamrnHie (6) MOJKHO 3aMtHnTh ABYMJI .11II­

aeiiHh!Mll Afl<I><I>epeau.ia.11hHbIMII ypasHeui.11Mn nepsaro nopll)l.Ka C'b 

)l.BYMJI ue1l3BtCTHblMll ut.llhlMfl <I>YHKll,iJIMll. 

IlpII JTOM'h )l.JIJI onpe)l.t.JieHHOCTII 6yJJ.eM'h cqu:TaTb 

Ilycrb n q11c.110 qernoe. 

TorJJ.a 0603uaqf!s1, npo1rnse)l.cHi11 

COOTBiTCTBeHHO 6yKBaMil 

U II V 

I ., OB'b O)J.HOM'h BOilPOC1i )J., ll. MEH)J.EJI1lEBA. 

BbIBO)l.l'IM'b 

y - L =Po (z - a) (z - S) V2 

y-+-L=p0 (z-b)(z-y) U 2 

y'= Po j 2 (z - a) (z - S) V' -+-(2z -a_:_ S) VI V 

=p0 j2(z-b)(z-"() U' -+-(2z-b-"() Vi U 

=np0 (z-~) UV 

17 

lI TaKl'IM'h o6pa30M'h npn.rn)l.IIM'h K'h JKe.11aeMM~I'b ABYM'h JineeiiHbIM'h 

)lII<I><1>epem1ia.11bHbIM'h ypaseeni11M'b rrepsaro rrop.11)1.Ka 

2 (z-a)(z-S) V'-+ (2z-a- S) V = n(z-~) U 

2 (z-b)(z-y) U' -+(2z-b-"() U = n(z-~) V. 

Ilo)lo6HbIM'b me o6paaOM'h rrpn n aeqeTHOM'h, o6oasaqu:s'b rrpo­

ll3Be)leni.11 

(z-a.2)(z-a.4) .... (z-a.n-1) lI (Z-a.3)(Z-a.5) .... (z-a.n-2) 

COOTBiTCTBeHHO fiyKBaMn 

U II V, 

rrpIIXO)l.IIM'h l\'b ypaBHeHillM'b 

2 (z-a)(z-b)(z-"() V'+j3z 2-2(a+b+y)z+ab+a"(+by f V =n(z-~) U 

2 (z - S) U'-+- U = n (z - ~) V. 

JipUMYbpbt. 

I n=2. 
B1> aTOM'l> c.11yqat 

fo (z) = (b~a)2 { 8 (z - a) (z - b)-+- (b- a)2 }, 

I' I ' ) 8 L (2 b ./'" 16 L 
Ip (z = (b-a)2 z - a- ), lo (z) = \b-a)" 

(x- a) t;/' (x)-+ fo' (x) = (bs_:)2 ( 4x- 3a - b) 

(x-b) f0" (x)-+- (0
1 
(x) = (bs-~)2 ( 4x - 3b-a). 

3axnmm H. A. H., 1'. LXII. 
2 



18 A. ~IAPKOB'b, 

C.1t:i:oBaTe.1hHO 
3 b+a 3 a+b 

npu x > -
4

- n npn :1; < - 4 -

Han6oJJbmee qncJiemrne 3naqenie f'(x) paBno 'lIIC.rnm10~1y 3naqeniJO 

f~'(x) = (bs_:)2 (2x - a- b). 

06paw.a11ch 3aTfa1n Kn <1>ynKni11M'b {1 (z) 11 { 2 (z), uaxo)l.H~I'h 

{
1 
(z) = (a3~a)2 { 8 (z-a) (z- a.3)-+- (a3 - a)2

}, 

(x-a) f~"(x)-+ f/(x) = ( SL)2 (4x- 3 a-a3); 
CI 3-a 

/~ (z) = (b!'"o)" { 8 (z - a.0) (z - b )-+ (b- a.0)
2 
}, 

(x - b) f2"(x) -+ f2'(x) = (b~:of ( 4x - 3b - a.0), 

113 = 4x- 3a, a0 = 4x- 3b 

n OTCJOaa 3aK.~JOqae~l'h, qTo uan60.1wiee qucJieunoe 3aaqeaie f (x) 

3ci+b a+b -SL ( L npn--<x<-- paBno -- 2x-11 -a)=-4 2 (cx3-a)2 3 x-a 

a+ b < 3b-+-a BL ( 9 b) _ L a npII :3 x < - 4 - paBHO (D-a:o)" .x - 110 - - b-x. 

1-ITo IBe KacaeTcn <I>YHKUiJI y, onpeat.rneMoa aJI•I><I>epeBuia.rrh­

HhlM'h ypasneHieM'b (6), TO npn n = 2 ona ue nrpaeT'h B'h nameM'b 

sonpoct HDKaKOH pOJIJI. 

II n= 3. 

IloJiara11 :i:.rn ynpow.eHi11 pe3y.1hTaTOB'h 

a=-1 JI b=+-1, 

HaXOJJ.IIM'b 

f~(z)=L(4z3 -3z), f0
1 (z)= 3L(4z2

- l), f0"(z)= 24Lz 

(x-a) {
0

11 (x)-+{0' (x)= 3L (12x2--t-8x-1)=36L (x-w1) (x-w2) 

(x-b) (
0

11 (x)-+-{
0

' (x)=3L(12x2-8x-1)=36L (x-w') (x-tu
11
), 

OE'b O;J:HOll'b BOIJPOCt JI.. JI. MEHJJ.E.1tEBA. 19 

-2-Y7 I 2-Y7 - -
lu1 =--< <J =-- < - -2+-V1 < " 2+Y7 6 6 Wz--6- W =--6 . 

CJI'i;JJ.oBa TeJihHO 

npn x < (,)1 , npH (,), < x < <J2 n: npn: x > lu'' 

uan60Jihmee qncJiennoe 3uaqeHie ((x) pasuo 'llJCJieunoMy 3HaqeHiIO 
fo'(x)=3L (4x2 -1). 

06parn.a11ch 3aT'EM'b K'b <l>YHKll,illM'b f1 (z) n t; (z), HaXO)J.IIM'b 

f; (z) = L {4 ('2z+l-"•)3 - 3 2z+l-cx•} 
' a,+l cx,+l 

(x- a) f/' (x) -t- f/ (x) = 
6L [ = (:<.+JJ3 16 (2x-+ l-114) (x-r l)-t-4 (2x-r 1-114)2-·(l14-+ l)2] 

f;(z) = L{4(2z-l-cx0 )
3 

_ 3 2z-!-a0 } 

1-ao 1-cxo 

(x-b) f2" (x) +-f2' (x) = 
6L { 

=(1-cxo)' 16 (2x-1-110) (x-1)-t-4 (2x-I-110)2-(I-l10)2}. 

Bh1paiHeuie 

16 (2x -t- 1 -114)(X +- 1) -t- 4 (2x-+- 1 - a.4)2- ( a.4 +- 1 )2 

npn a.i = 1 o6parn;aeTcJI B'.h 

1 +- sin2 ~ 
a npn 11 - 6 5 

4 - ~ = 3 OHO o6parn.aeTCll B'b 
OS G · 

32 (x-+) (x+ I)+- 16 (x-_!_)2 -~ = 48x2 +- ~ -16 -
3 9 3 x -

r:i:t = 48 (x- e:1)(X-e:2), 

2* 
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A. MAPKOB'b, 

OTcioJJ.a 3aKJ1l-O'laeM'b, 'ITO uan60J1b1IIee 'lllCJleHnoe 3Haqeaie f (x) 

paBHO 'lllCJleHHOMY 3Ha'leHilO fi' (x) B'b T'l>X'b CJly'laHX'h, KOr,11,a 

(,)1 < x < £1 llJlll (,)2 < x < £2. 
Ilpn 3TOM'h 'lllCJIO OC4 )l.OJlll\HO 6b1Tb onpeJ1.tJ1eBO ll3'h ypaBHeHiH 

qTo6bl npll)l.aTb BblpameHil-0 f1' (x) B03MOlKHO npOCTOii BlIJl.'h IIO­

JIOlKllM'h 
ti

4 
= - 1 -1- ~ ll X -1- 1 = t. 

TorAa 
f/(x) = -tfi" (x) 

f1" (x) = 4.s.2.~:(2t-;l L = 96 \2 (T )3-(-f Y} ~ 

4s t2 - s2 ta-1- s a2 = o, -f = 
4~t

7 

(!__)3 -(!__)2 - 10±7 1
1
7 

2 ; e - 144.6 

r 
f' (x) =-~ __!:__. l 9 x+l 

ll3'h JJ.BYX'h 3HaKOB'b ::!= npn -v7 Ha)l.O ocTaHOBlITbCH Ha TOM'h, 

npn KOTOpOM'h . 12 
OC

4 
= - 1 -I---;= (X -1- l) 

4±1 7 

5 
saKJIIO'laeTCH MClKJJ.Y 1 R 3 . 

A nepaBeHCTBa 

paBHOCllJlbRbl TaKllM'h 

-1±¥28 > > -2±¥7 
9 x 6 • 

CorrocrasJ1HH rrocJ1tJ1.HiH aepaBeucrBa c'h aaiiJJ.eHHbIMlI paHbme 

,.. 

OE'h O)l.HOJIJ'h BOilPOC't A ll MEH · • Jl.E.11'.tEBA. 

BllAllM'b, 'ITO Han6o 1blll • ee 'lllc.ieHHoe 3Ha'leaie {'(x) 

npn (,)! < x < ~l paBHO 7 v'7-JO L --9-x+l 

a npn W2 < x < &:2 paBHO 7 v'7+10 L 
--9- X+l" 

COBeprneHHO TaKme, no.mraH 

l-Y2s I ,/-

-9- = £ n l+~ 28 = e" 

y6tiRp,aeMCII '!TO Ha 6 . ' II OJlbillee 'lllCJICHHOe 3Ha'leHie f (x) 

rrpn e" < x < (,)" paBHO 7 v'7-10 L 
9 1-x 

a rrpn e' < x < (,)' paBHO 7 v'7+10 L 
--9- 1-x· 

Ec.11n iRe x saK.1110'laeTc1I 

21 

MeJR,11,y '1 n o.' llJlll MeJR,11,y &:2 n e" 

To Han6oJlbmee qnc.11eHHoe 3HatieHie f( ) 
n;in y, KOTopaa onpe,11,t.JIH x .cooTBiTcTByeT'h TOH <I>JHK-
a = - 1 b - eTCH ypaBHemHMll (6) n (8) npn n = 3 

' --+-1. ' 
Il'L aameM'b np t t 3aMtH RM p )J,IIct>ct>epenn;ia.11hHOe ypaBHeHie (6) MO""HO 

llTb ,11,BJMII paaeHCTBaMn 1n 



22 A. MAPKOB'h, 

C.11t)l,oeaTe.J1hHO 
1-xz 3x2-l 

x-a2=~, °'2= ~ 
l _a = 1+2x-3x2 = (1-x) (1+3x) l _ = (1-ci2) (1+3ci2) 

2 2x 2x ' "( 2ci2 

1 
3x2+2x-l (l+x) (3x-l) l (1-+-ci2) (3ci2-l) 

-+- a2 = 2x = 2x ' -+- "( = 3a2 

1 3 
9x2+2x-3 9 (x-t1) (x-t2) 

-+- a.2= 2x = 2x 

9x2-2x-3 9 (x-t') (x-t") 
3ix2 - 1 = 2x = 2x 

{ ~) = 4ci2L 
2 

{ g:i;2 _ S<lz2-l X- l} = 4 (x-a2) (3x~2-+-l) L 
\dz t=x (1-az2) a. 2 (l-cc2

2
) 

1Gx3 L 
= - (1-9.x2)(1-x2). 

Teneph yme HeTpyiI,HO y6i;;l.llThCH, qTo 

npn e:
1 
< x < e:' II npll e:2 < x < e:" 

COCTaB.lleHHa1I HaMR ct>yH1rn,i11 y YAOB.JleTBOplle'f'h BCtM'h BblllieYirn3aH­

Hh!M'b yc.110Bil1M'b II Hall60.Jlblllee qnc.11eHHOe 3HaqeHie f'(x) paBHO q11- . 

C.JleHHOMY 3HaqeHilO 

(l-9x2) (1-xZ)' 

Hanrn ttan60.11hIIIee q11c.11eHHOe auaqenie f'(x) A.Jill sctx'h x, Jie­

marn.ux'h MeIBAY a n b. 

P1omeuie. 

PtIIIan npeAhiiJ,Ylll,YIO 3a)l,aqy, MLI naIII.llll set Tt q,ymrn.ill f(z), 

)J..llH KOTOpbIX'h f (x) qnc.11enno JJ.OCTllraeT'h caoero aau60.11hmaro 

suaqenin. 
0)1,llH'h B3'h HaIIIllX'h peay.11bTaTOB'h COCTODT'h B'h TOM'h, qTO np11 

(x-b)f0" (x)-+-f0' (x) > O 
(x-a)f0" (x)-+-/0' (x) 

OE'b OJJ,HOM'h BOITPOC1l ;J.. II. MEHJJ.E.111lEBA. 

aa1160.11hmee qnc.11eaaoe 3uaqenie f (x) pasno 

n L sin n arc cos 2x-a-li 

q11c.11. auaq, f~'(x) = qnc.L a11aq. b-a 
1l(x-a) ( u-x) 

Tio.110iKllB'h 3aTtM'b 

a+u b-a x = -2- -t- -2- cos q>, 

HaXOJJ.llM'h 
f~(x)=Lcosnry, f'(x)= 2nLsinnqi 0 (/J-a) sincp' 

f
0
''(x) = 4n L !sin n<;> cos<;> -n cos ncp sin<;>) 

(b-a)2 sin3 9 ' 

(x-b)fo'.'. (x)+fo: (x) = 1-cos <;> sin n<;>+n cos nqi sin 9 
(x-a)fo (x)+f0 (x) l+cos <;> sin n 9-n cos ncp sin <p • 

Ec.11n 0 < rp < 
2
.::_ IT.Jiu 7t > cp > r. - _.'.'.._ To n 2n' 

q11c.11. a11aq, sin n cp > qnc.l. aHaq. n cos n rp sin 9 

(x-b)f0" (x)+ j 0' (x) 
(:c-a)fo" (x)+fo' (x) > 0 · 

Co JJ.pyron cToponhr IT3'.h <1>opMy.11h1 

f, '(x) = 2n L sin n<p 
0 (b-o.) sin <p 
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BIT)l,Ho, qTo npn a ;:;x ;:;b narr6o.Jlbrnee qrrc.11ennoe anaqenie f0'(x) 

paBHO 
2n2 L 
b--a 

JI COOTBtTcTByeT'h x =a II x = b. 
IlonoMy JJ..rn actx'.h anaqeuir1 x, .11eiKaw,nx'.h 

Me . a+b b-a - b b IBP.} a JI - -- - cos ..'.: u.rn nieiRJW ~ -t-----=:!. 'It b 2 2 2n • 2 2 COS 211 IT , 

11aH60.~hIIIee quc.11enHoe 3HaqeHie f'(x) paaHo 

211 2 L 
b-a' 



24 A. MAPKOB'b
1 

OE'b 0)1.HOM'b B011POC1; JI.. II. ~1EH)l.E.1!1;EBA, 

Tio,lQlKllM'b Tenepb, GTO x 3aKJllOGaeTCJl MeiKAY 

a+b b-a it a+b b-a TC 
-2- - T cos 2ii II T -t- 2 cos 2ii. 

B'h TaKOM'b cJiyqat 

(x-a) (b-x) = (b-;ar -(b-;a - x r > (b-;ay sin2 ii >(b-;ay ~· 
Ilp0ll3BO)J.llall f' (x) )l,OCTUraeT1. GllCJieHHO CBOero Han:60JibIIIaro 

3BaGeBill II.Jiil 0)1,BOH l13'b BbimeyKa3aHUbIX'b <I>YHKD,ill 

fo (x), f1 (x), f2 (x) 

n:JIR JI..rn <1>yBKn,in: y, y.11.oBJieTBopmom,eii JI.R<1><1>epean.ia.1bBOMY ypaBHe­

nho (6). 
Ho no aaMtGeBHHOMY 

I' r ) 2n2 L 
GllCJI. 3HaG. /o (x < b-tt 

II COBepmeHHO TaKlKe y6t)J.llMCll, GTO 

r 2n2 L 2n2 L 
GllCJI. 3HaG. f1 (x)< ---a < b-l' 

"n+i- • 

, 2n2 L 2n2L 
qn:c.1. anaG. f2 (x) < b-a < b-n· 

0 

A 113'b ypam1eBi1I ( 6) npu 

a+b b-a it a+b b-tt it 
---cos-

2 
<x < -2-+-,,-cos9n 

2 2 n ~ -

BbITeKaeT'b nepaBeBCTBO 

(dy)2 n2 L2 ~ V 
\az •=x < (x-a)(b-x) < (b-n)2 

ll IlOTOMY 

(
dy) 2n2L 

GllCJI. 3Haq, dz z=x < b-a· 

Bet ant pe3yllbTaTbl noKa3blBalOTb, 'ITO KCKOMO& HaMK Ha· 

K6011bwee 3Ha'leHie f' (x) paeHo 

2n2 L 
b-a· 

3.Ult>TKH no &YllllH3HY. 

(Jlpooo.i:J1Ce11ie) I). 

B. II. BacHJJhesa. 

v. 

6y.a..a.iitcKiH nepecKa3b 0 IK0HCKOH XKlpOCTK. 

5. Ec.rn MbI, nepe,ll,aBarr (B'b III-ii 3aMtnd;), no c.11y<1a10 yro­

III,euia 6'1mmy, npeJJ.nucaHiH, KaK'b onn J1.0.1lKHbI 6b1Jlll 6,rnro,ll,apnTb 

xosmrna n: qero He roBopnTh, 3aMtTRJiu, GTO noc.1tAnia <1>pa3hI, 

il,OJliKHO 6bITb, npnnail.J]eiKaJJn: HapOJI.HOMY o6bJGaIO B'b I1H)l.in, TO II 

BO MHOlKeCTB'E .lPYrllX'b 6yJJ.AiMCI\llX'b .1ereH,ll,'b ue,1b3H He 3aMtTUTb, 

XOTll 6bI, MOiKeT'b 6b!Tb, H'ECl\O.llbKO u nepeirnaGeHHblX'b, uapO)J.HblX'b 

npe;I,aui11. 

Ec.m m1 uaxo,ll,IHI'h B'b 6y,~JJ.ll3Mt orpmrny10 mnepa-rypy, KaK'b 

uanp. «flepepOlKil.enia 6yMbI» (qma-ra1rn), «Mope npnTG'b>i II npoG., 

CTapa10III,y10ca no)l.TBepARTb ero :UJI.Cll cKa3aHieM'b o nponcrue­

CTBillX'b B'b He6brna,1bHJ BpeMeHa ll )l.ame BO BpeMH Mip03)1.aHill, TO ril,t 

RcliaTb naGa.rn llJJll JapOJI.bIWa ::JTRX'b cKa3aHiii? TaK'b KaK'b HeJJb3JI 

He npll3HaTb, GTO nepBOHaGaJJbHUJl llill3Hb 6y)l.)J.l!CTOB'b orpaenGn:Ba­

JiaCb caMblMH npOCTbJMl1 Tpe6oBaHillMll Hll!ll,eHCTBa, pa3BllBillllMllCJl 

Bl!OCJJiJJ.CTBilI B'b orpOMUbiii l\OJJ.eKC'b, Ha3bIBaeMblll cnepBa npaTn­

MOl:Il1et'1, a IlOTOM'b BlIHaeii (Bl!HaH Bno'anra n: BllHaH BaCTy), TO, 

ec.m Mb! IIaXO)J.llM'b B'b HHX'b TaKOe o6palll,eHie K'b 06'b1ICHeni10 Ha­

CTOHlll,aro <1>aKTa, IIOTpe6oBaBwaro ycTaHOBJieHiH npe)l.nncaHill n.11n 

1) C}I. 3an. lIMn .• 'ha!l:. HayK'h, T. LIX, KB. 2, cTp. 49. 




